
ĆWiczenia 2 - zadania, Bartosz Neskreaki
Zadanie 1
Przedstawić macierz operatora w zadanych bazach:

(a) Operator T(Xl, X2) = (Xl + X2, Xl - x2) w bazie B = (1,2), (3,4).

(b) T(xel +ye2 +ze3) = (x - y)el + (y+z)e2 + (x+z)e3 przedstawić w bazie
{el + e2, e2 - e3, e3} zakładając, że wektory {el, e2, ed tworzą bazę.

(c) Mając daną macierz (! 1 ~ a ~a) znaleźć dogodną bazę, w któ-
O a a+1

rej łatwo można podnieść ją do 20 potęgi. Wskazówka: pokazać, że macierz
można przekształcić do postaci górnotrójkątnej po odpowiedniej zamianie
bazy.

Zadanie 2
Pokazać, że operatora liniowego T : JR2 --+ JR2 postaci T(x, y) = (x + y, y) nie
można przedstawić w żadnej bazie w taki sposób, aby T(ed = ael i T(e2) = be;
(operator diagonalny).

~:::::i:ze (1~0 ~ !) (-~1 ~ !) mogą przedstawiać to
7 8 11 107 199 11

samo odwzorowanie liniowe w różnych bazach? Wskazówka: Udowodnić, że
jeśli S jest macierzą odwracalną i kwadratową oraz A jest macierzą kwadratową
tego samego wymiaru co S, to tr(S-l AS) = tr(A).
Zadanie 4
Dany jest ciąg liczbowy zadany wzorami: Fa = O, Fl = 1, Fn+2 = Fn+l + Fn
dla n 2: o. Pokazać, że

( 1 1) ( Fn+l ) = ( Fn+2 )
1 O r; Fn+l

Zmieniając bazę dla macierzy powyżej znaleźć formułę nierekurencyjną dla Fn
(tzw. wzór Bineta).
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